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Apuntes Numéricos

SEGUNDA PARTE

(La primera parte de este articulo se publicé en el No. 4 de 1,984)

Arq. Julio Romo-Leroux P.*

Sembrada la inquietud respecto de la investigacion so-
bre el comportamiento numérico de los cuadrados de los
numeros de 2, 3 Y. 4 cifras terminados en 5, y explicado el
procedimiento mecédnico para obtener el reaultadn. he sentido
la satisfaccion de la felicitacion sincera y generosa a la vez,
de quienes han visto en dicha obra un estudio paciente y
minucioso a la par que interesante y hay quienes ven en él, un
mensaje que invita a una reflexion sobre los riesgos de la auto-
matizacion.
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1 Considerando todas las tablas como un muestreo, podri

sacar como conclusion que los cuadrados de %l
nimeros terminados en 5, terminan a su vez en 25,

2.- Que los numeros de 2, 3 y 4 cifras constituyen el 3
de una media aritmética entre otros dos que en m par-
te de los casos, estdn incluidos dentro de lu tablas, 3

8- Que faltan todavia 880 niimeros de 3 y 4 cifras terminadog

en 5, a los cuales nnnelonhaencaaﬂha;loanunm
miento determinado para encontrar su respectivo cuadra.

do.

dos los nlimeros de dos cifras terminados en 5, el

to consistia en multiplicar entre si los digitos que representan
las decenas inmediata anterior y posterior, escribiendo a conti-.
nuacion 25:

' (65)’——# 6 X 7.25 — 4225
de igual ;nmem para los nimeros de tres cifras uﬂn"xy 105 y

305:
(185)'—218 X 19 25 34225 15

“con la excepcl&n de quepamfacﬂidaddeeﬂctﬂgjﬁ scede
Iamguientemanera et ey wﬂﬁm,_.

» oJafv uﬂi utma&up
(135)*-?—» (m)- + ‘1825149 &l & oac
IUB 8 251 anu 8 sthend WIp s
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Teniendo presente que para encontrar el c'-mdrad& de to-

™

-

~ Se observa que se cumple la conclusién'se

valinainsr eonomon ol ﬂn’f‘uﬂﬂl sup ﬂhﬂuptﬂd .‘
u'rmun-ﬂ-‘.ﬁ oo tensacp o wligsy mydo &

U randdo
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2
‘450 + 500 .
———— = 475
2
500 + 550
=4 = ———— | = 525
2

Es importante hacer notar que los
niimeros as{ obtenidos, aparte de
terminar en 5 y seguir una sucesién
de 50 en 50, sus dos titimas cifras
son alternadamente 25 y 75, lo
cual servird para identificar aque-
llos nimeros de tres cifras cuyos
cuadrados se los obtiene mediante
un procedimiento 'enpeci‘ﬁlcn que

_Ilu he denominado, el nfé&:dn de “la media aritmética”, =

A continuacion presento la

tabla de los cuadrados respectivos:




1.- Todos los cuadrados son de
seis cifras.

2.- Todos terminan en 625.

3.- Los tres primeros digitos del
resultado corresponden al producto
(en centenas de mil) de las dos can-
tidades que forman la media aritmé-
tica. En consecuencia de ello, la
obtencion del cuadrado serd una
operacion muy sencilla:

180.625

-'
575 330.625

455.625
=

600 625

(323)% = 300 x 350 + 625 = 105.000 + 625 = 105.625
(475)% = 450 x 500 + 625 = 225.000 + 625 = 225625

I

de la cual podemos plantear el siguiente mecanismo:

(625)>—= 6 X 65 .625 ——» 390.625
(775)*—>75 x 8 .625 ——» 600625

(925)*— 9 x 95 625 855.625

' - i 1 s - I

»dnh-mﬁ@-- ue

'Donde se observa que en la multtpllamnﬁn
forman la media aritmétlea, se ha pres




Servirin para identificar al nimero

¥ aplicarle el método de la media
g aritmética.

. La tabla de los cuadrados de dichos
Sl = 8755 numeros es la siguiente:
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10595025 - 1. Todos los nime
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4255 | 18105025 - Lo cuatro primeros resultagoy
(para los n‘ﬁh:emi‘*ﬁﬁﬁuﬂqmgﬁ. '

|

| 5255 | 27615035 2755) son de 7 Ififsji_t[ﬁ;g'g“-'ﬂ "”'.LL__
m del 3255, los cuadrados .‘;-fmw :
m dades de 8 digitos, § | 1
| 6755 3.~ Los cuadrados de log nfimee..
7255 | 52635025y . b digito es el 2, tienen
7755 | e01d0028 g coinal de 4 cifras: 5025y
m 68145025 08 cuadrados de aquellos nimeros
m cuyo segundo digito es el 7, su tep. :
76650025  minal e 4 cifras es: 0025, .« -
| 9755

=
.ﬁ_-_|

95160025 B

e

- . - * ' aﬂ:‘ |
4.- Para los cuadrados de Jog flumeros cuyo segundo digito enr!

10X15+6+l=]j7 -
20 X 25 + 6 + 3 = sog ©°0 los cuales, los factores estén
formados porhndmpdmeﬁm 5.

de los numeros que integran la me-

| &

0 X 55 + 6 + 5 = 276

— dia a'rm ' ...-; r.i':‘}";u#‘;
(o Ll otro esel ptim o g v C

% 846+ 8 = 6814 El 6 serd el nimer
90 x 95 + 6 + 9 — gsg5 cuadrados de lo
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[?[35 —»10 x 15 + & 4 %o 5005 o G500

—

[32;5 5] ?———»:u x 35

-
+ 3 o 50v5 10595025

> K

——

@1_2

255]__..5[1 R
E-_....__,____ Vgl T

—

[#?5] ?—-p':'iﬂ x 9%

P =

-u:fgr 9 e 5025 = ASRS50PS

5.- Para los cuadrados de los niimeros cuyo segundo digito es el
7, hlprhnamci&udalresultadnnefurmandahdguhmmn-

nera:

15 x 20 + & = 308
2% x 30 + 9 = 789
5 x &an + 12 = 3312
69 x 70 ¢ 13 = L5E3

45 x 90 + 15 = 7615

En los cuales, los factores estan for-
mados por las dos primeras cifras de
los nimeros que integran la media
aritmeética y la cantidad que se au-
menta, es e resilado de Ja um
de los dos primeros digitos del ni-
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[:'1',;,.]] 3—’_ > 75 x 4N « 1L e NN2S o KROWNONZS

9 Y >

k. 4 I-ﬁ
r~ ..—.-! __,'qr. « M0+ Te 0025 = 95160025 3

“‘"'-

Con este nuevo procedimiento se ha logrado obtener los cua-
drados de 32 nimeros terminados en 5, quedando todavia 848

numeros por determinar. Particularmente, entre los numeros
de 3 cifras quedan pendientes de resolver 42.

Debo dejar precisado, que los nimeros cuyos cuadrados se
han podido obtener ficilmente por el método de la media arit-
meética, son aquellos para los cuales el producto entre los facto-
res establecidos, es de muy sencillo cdlculo mental por lo que
la escritura del valor del cuadrado del nimero correspondiente

no pierde agilidad.

Para el cdlculo de los cuadrados de los restantes niimeros
de tres cifras, el método mis sencillo serd aquel que fue expli-
cado en la primera publicacién, lo cual conlleva la necesidad
de memorizar los cuadrados de los niimeros de dos cifras su- .
periores a 30, siendo asi, quedarian resueltos todos los niime- 1
ros de tres cifras terminados en 5. 454/

En todo caso debo expresar, que en un intento de encon-
trar un procedimiento para obtemer el cuadrado de
numarus, descubri la formula para calcular el producto antm
dos numeros de tres cifras terminados en 5 y equidistantes
del 'I:IcmtrO!!

Dicho ‘Gmtm“sarﬁaque‘lnummdpﬁu
dn en 55 (355 455 555, ete.}ymnl cuadrado .;f,-".‘;"i"".".




. 315 x 395 « 12442+ Los factores planteados son equi-
3125 x 385 o 126 125 distantes del namero central 855,
35 x 375 = 12sg2s - qm“ : hl ﬂi‘l
5 x 365 = 125925 - "
777 derando sélo las dos primeras ci-

fras de los nimeros vemos que siguen la misma
ley de los

de los extrem ¥
M?dwimwmmm“wmmmm

L0 y 50 | 425 x 4BS |42 x 4B & 4525 | 208128

50 y 60 235 x 575 [53 x 57 + 5525 | 307625
'—-'—'-—f—'—-—-—-——_____J_-_______

O vy 70 B45 « HAHS | 6L x BB + 65 & 25 kaﬂéﬁ

81 x A9 4+ B5e 25

92 x 98 + 95425 |

i1t I oM
.._.Gnmulﬂobleua.elmecmimu
A5 iminge. SqUiibhi b dy - S

" la columna de factores), segin el métg&o;; sxplicado en

lapuﬂicanibn anterior;
2045 » ZOES
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termino central, escribiendo a continuacion 25. i
Ejemplos:
" e 8 O smm— ?.
_'!'85 x h'?'}a__p_h]} X 47— b x S5 3 x '?—-p-_-':}'l T+ L5025 o
206625
Al - - e
525 x 5A5_p.52 3’1_..-&._1,__;1.2 AT+ 55025
3IN7125

= B
715 x ?‘65__...-_;!1 x 79—p 5609 + 75 ¢ 25 = 568425

5

BLS x E'ﬁ'i__.._{lh x 850 + 85 ¢ 25 = 730925

En cuanto a los niimeros de cuatro cifras cuyos cuadrados
fﬂltan por determinar, revisando el método de la “Media Arit-
metica™ considero interesante presentar la tabla de los cuadra-

dos de niimeros entre 1055 a 3055, en una sucesiéon de 100 en
100 y tomando en cuenta que:

1205 + 1305
Es decir, que se trata de niimeros

2 que constituyen el resultado de
una media aritmética entre otros
1855 = ———2t 1905 dos terminados en 5 y que se en-

1255 =

2 cuentran contenidos en las tablas
| anteriores. LG =i
9355 2305 4+ 2405
2
) B Sl 1 L
2805 + 2905 T y




también terminan en 55 el céleu-
lo d y
dnm;n? cuadrados resulta un proceso sencillo, si se tiene el

porciona agilidad al procedimiento.

LUMERD)  CUADRALL
MHS5 1113125 De la obe
———— . -
1155 1334025 rvacion da.lm' resultados
oL i —=- podemos sacar las siguientes con-
1255 _ | 1575025 clusiones:
1355 = ) 1836025 i
LS5 | 2117025 1.- Todos los cuadrados son name-
1555 24,18n25  rosde siete cifras.
1565 P739025 2.- Todos terminan en 025.

Rk | 3.- Las tres primeras cifras del re-
1755 3080025 _ :
e = ——= sultado, se obtienen multiplicando
_EILH_ME?__ los dos nimeros consecutivos mas
155 | 2022025 . el primer dfgito del némero.
20155 4223025 4. El cuarto y quinto digito del
, e | |
2155 L64h025 _ Tesultado es producto de la suma
- L135025 del par central del nimero mads |

5566025

-
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2755 7590023 que 100, ls unidad que representa 3§
2055 | M151025 |ag centenas, se “integrard™ al resul- #
2955 A732025 tado obtenido segin lo expresado - 5

30%5 9333025 en el numeral 3; esto sucede con los

mmcrml?ﬁ& 18656 y 1955, lput.h'dnlmmlhiyhﬂhd
2655 se sumard 2 en vez de 1; cosa similar sucede a partir de
27566 en que se sumari 3 en vez de 2,

Por otra parte, algunos niameros tales como: 1266, 1766,
2265 y 2755 ya estdn considerados en la tabla inmediata ante-
rior.

A continuacién expongo algurios ejemplos que “‘grafican”
el mecanismo mediante el cual se obtiene el resultado:

1 L B < i
[1“'55]—-—p12 X 13 + 125 ¢+ 25 025 9157 050 25 «

(12% 12) 1 75,025

[16'55] -—_p16 n 17 + +- RS + 25 255273 -'aﬁ'-:!ﬁ
(15 + 16) 20739,025

25 8 25—p3N0 4N0 025 .
IvnN.NYs

[47*3535—..17 x 18 +

3 g rﬁ; g
19;21:1 +(2)e 5 = _

Tt ol |-'.*J’-f_ |

s]2
JET'TF"* ) _N2!
L :lr'-"'r";-. el o P e
fovarum Qs - ns & - “}.1 T ﬂF’ .
wogam o sy beblines sau sl l-



2
[2 5}-——’.27 x 20 4
%E 75 , 25-25—.-759-!10!25 <

T 74590.02

29
.[55 —»29 x 30 4+(3)e9% I Igﬁ * 25 - $87%. 25 o
1 EL)E‘?JE'GE

25825
60270 #25 = g1
GITWE - & 080 wiiBAL = WS
. lf i -
I e fiRdE S B g 1 & "_'.
_. i = :

- o
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[,zEs] e [za]'? * 25 —p 8P .

———»p 285

25 » 25
'—-_-_--_“

81510 25

[1E55] 2 _s[d2, 3 —»930

—— —» 305

25 & 2%
ﬁh

93330 e25 . 9'333_n25

8'151.025
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Procedimiento que se agilitardi enormemente, con el domi-
nio del aspecto algebraico del método y la capacidad de céleu-
lo mental, particularmente cuando el resultado, Mq.ﬁ
cuadrado del segundo término cuanto del doble MH
tre ambos términos, mnmtﬁﬂuM#MMm
hcﬂradaurdennupeﬁor*mww /a a consi
derar la factibilidad de’ mecanizar an m m{ jﬂ" tean-
duunaguiapuaanﬂhiralm '




S

R B L
2 J S | Ll
E*“]——_Hr.-uﬂ 36 = 2116
\51__
2 RS SR TN
[17) Z-»- 6% o T12 0 ko - 7563
9. TG

De esta manera se podra facilitar el cilculo del cuadrado

de un nimero de tres cifras terminado en 5 y mayor que 300,

utilizando el mismo procedimiento explicado en la publicacion

anterior: -
31—
Al = b, 20 K, :
[335]'—4*951 + 391026~ 1mi(§9225 0 LEEE
- [l T Asingup ol go ok
S 0a [P —_—l AL Ty T T -
[WFE."]J'—-——i ML & 3|ﬁ o1 dS aes 1'*H225."ﬂll o S T
& itnca - e o |

T ] gl A A
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nuestra voluntad y esfuerzo lo mantenemos en actividad; la
ldea esencial, es demostrar la “belleza de los nimeros y lag
Matematicas” v ayudar a eliminar el “terror” que se le guarda

Consciente de que este trabajo, al igual que el anterior,
merecera el aprecio de unos y la indiferencia y desprecio de
otros, con el mayor respeto de todas las opiniones V reaccio-
nes, solicito muy comedidamente 2 los primeros, se sirvan hacer
un resumen de los procedimientos utilizados, segin los grupos
numericos analizados y constatar las similitudes y diferencias
existentes, que es un aspecto importante de la obra y cuyo do-
minio es fundamental, ya que eso facilitara el cilculo y escritu-
ra de los cuadrados, sin mayor esfuerzo mental. A los segundos,
a quienes tienen opiniones contrarias al valor del trabajo desa-
rrollado, muy respetuosamente les sugiero que hagan conocer
publicamente sus trabajos de investigacion, con toda seguridad

' mucho mas valiosos que el mio v si no los han realizado toda-
via... jAnimo! y a trabajar, pero si no lo hacen ... ;Silencio!
por favor...

FORMATIVA
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